8. tyZzden semestra

DU: Vysetrite stacionarne body a lokalne extrémy funkcie f(x,y) = x3 + y* + 6xy.

Riesenie:
Vypocitajme parcialne derivacie funkcie f a njdime stacionarne body:

of o
a(x,y) = 3x* + 6y

af( )=2y+6
ayx,y— y + 6x

Sustava
3x2+ 6y =0
2y+6x=0
ma dve rieSenia: x; = 0,y; = 0ax, = 6,y, = —18. Nasli sme teda dva stacionarne body: A =

(0,0) aB = (6,—18).
Vypocitajme druhé parcialne derivacie funkcie f:

o2 f o2f o2f o2f
ﬁ(x'}’)—@@ ayax(x'y)_6_axay(x'y)! a_yz(x’}’)—z-

Vysetrime Hessovu maticu v stacionarnych bodoch.

Vbode A mame: H, = (660 g) - (2 g) a A= 0,A,= |g g — —36. Z toho, 7e A,< 0,

vyplyva, Ze v bode A funkcia neméa extrem (A je sedlovy bod).

(66 6\_ (36 6\., _ _ o ap
VbodeBmame.HB—(6 2)_(6 Z)aA1—36>O,A2— =72 —36=236>0.

Ked'ze A;> 0 aj A,> 0, tak matica Hy je kladne definitné a funkcia f ma v bode B ostré lokalne
minimum s hodnotou f(B) = f(6,—18) = 63 + 182 — 62(18) = 62(6) + 6232 — 62(18) =
6%(6 +9 — 18) = 36(—3) = —108.
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