VysSetrite stacionarne body a lokidlne extrémy nasledujacich funkcii:

1.

10.

11.

flay)=a?+y* +ay—22—y
stacionarne body: extrém: funk¢éna hodnota:
A= (1,0) ano; o. lok. minimum f(A) = —1

fz,y) =2+ y° + 3wy + 2
stacionarne body: extrém: funk¢éna hodnota:
A =(0,0) nie; sedlovy bod
B=(-1,-1) ano; o. lok. maximum f(B) =3

flay) =a?+y°
stamonarne body: extrém: funkéné hodnota:
nie; sedlovy bod

flay) =2 +y
stacmnarne body: extrém: funkéna hodnota:
ano; o. lok. minimum f(A) =0

f(z,y) = 2 + 3y* — 6y — 62 + 6y

stacionarne body: extrém: funkéné hodnota:
A=(2,1) ano; o. lok. minimum f(A) = —7
| B=(0,-1) nie; sedlovy bod |
f(x,y) = 22% — zy? + 5% + ¢*
[ stacionarne body: extrém: funkéna hodnota: |
A =(0,0) ano; o. lok. minimum f(A) =0
B = (—5, 0) nie; sedlovy bod
C=(1,4) nie; sedlovy bod
| D =(1,-4) nie; sedlovy bod |
flz,y) =e*(z + 2y +y?)
stacionarne body: extrém: funkéné hodnota:
A=(3-1) ano; o. lok. minimum f(A) = —35 }

f(z, y)—5xy—|—25+— x>0,y>0

stacionarne body: extrém: funkéna hodnota:
A=(3,3) ano; o. lok. minimum f(A) = 30

flay) =a*(1+y?)
stacionarne body: extrém: funkéné hodnota:
| Ay =(0,y); y € R ano; lok. miniméd f(A,) =0Vy € R

fay) =9+ @ -a—y)E+5i2>0y>0
[ stacionarne body: extrém: funkéna hodnota:
| A =(21,20) ano; o. lok. minimum f(A) = 282

flry) =ay(2 =z —y)

stacionarne body: extrém: funkéné hodnota:
A =(0,0) nie; sedlovy bod

B =(2,0) nie; sedlovy bod

C =1(0,2) nie; sedlovy bod

D=(32) &no; o. lok. maximum f(D) = £



12.

13.

14.

15.

16.

17.

fla,y) = e** (822
stacionarne body:

— 6xy + 3y?)

extrém: funkéné hodnota:
ano; o. lok. minimum f(A) =0
nie; sedlovy bod

extrém: funkéna hodnota: |

ano; o. lok. minimum f(A4) =0
2

dno; o. lok. maximum f(B) = 2

ano; o. lok. maximum f(C) = f(B)
nie; sedlovy bod

A=(0,0)
B=(4-})

fla,y) = e 7V (2% + 2¢?)
stacionarne body:
A=(0,0)
B =(0,1)
C=(0,-1)
D =(1,0)
E=(-1,0)

A:
B:

| O =

f(x,y,2)

f(x,y,2)

b

1,1)

(0,2)
(=2,0)

nie; sedlovy bod

extrém: funk¢éna hodnota:
nie; sedlovy bod
ano; o. lok. minimum f(B) = —2

ano; o. lok. minimum f(C) = f(B)

) =35 —6x + 22 + 2% — 2zy + 2y* + 2yz + 322
[ stamonarne body

extrém: funkéna hodnota:
ano; o. lok. minimum f(A) =9

=22+ P+ 22 —ay+a+22
stacmnarne body

7

5,—1) 4no; o. lok. minimum  f(A4) = —3

extrém: funkéné hodnota:
4
3

fx,y) = zyln(a® + y*)

stacionarne body:

A=(1,0)

B =(-1,0)

C =01

D = (0,~1)

?Z(él’ 12e)1

ER
o 2’ /2

H= (-7 7%

extrém: funkéné hodnota: |

nie; sedlovy bod
nie; sedlovy bod
nie; sedlovy bod
nie; sedlovy bod

ano; o. lok. minimum f(F) = —%
ano; o. lok. minimum  f(F) = f(E)
&no; o. lok. maximum f(G) = 5
ano; o. lok. maximum f(H) = f(G)

fla,y) = o +y* +4(2° —y°) +5(2% + ¢?) +4(z — y) — 22y + 2
stacionarne body:

(_

|
|

VySetrite absolitne (globalne) extrémy funkcie f na kompaktnej mnozine
M C R?, ak:

1. f(z,y) = 2® — 2y* + 42y — 62 — 1; M je ohrani¢ena priamkami: z = 0, y = 0,
r+y—3=0
abs. minimum:  f(0,3) = —19
abs. maximum: f(0,0) = —1 }

2. f(x,y) = 2® +y® — 3xy; M je ohrani¢ena priamkami: + =0, z =2,y = -1, y = 2

abs. minimum: f(0,—1) = f(1,1) = —1
| abs. maximum: f(2,-1) =13

3. f(z,y) =2* +y* — 120+ 16; M = {(z,y) € R* 2> + > < 49}

abs. minimum: f(6,0) = —20
| abs. maximum: f(—7,0) = 149



4. f(x 22+ y% M = {(z,y) € R* 2> + y? < 25}
abs minimum:  f(0,0) =0
abs. maximum: 5 = f(a,b), kde a® + b* = 25
5. f(z (”Zf;)' M je mnozina tych bodov (z,y), pre ktoré: 22 <y < 4
abs minimum: f(0,4) = —1In9
abs. maximum: f(—2,4) = f(2,4) =In5—-In9



