Vypoéitajte pribliznt hodnotu (1,94)%%!? linearnou aproximaciou funkcie
dvoch premennych:

[f(:v,y) = 2% = f(z,y) = f(2,0) + 3L(2,0)(z — 2) + 3L(2,0)(y — 0) = f(1,94;0,12) = 4,24
Vypocéitajte pribliznti hodnotu (1,94)%%!2? linedrnou aproximaciou funkcie
jednej premenne;j:

() =2 —ty(t) =2t = g(t) = f(2(t) y(t)) = (2 — 1)%*;9(t) = 9(0) + ¢'(0)(t - 0)
= f(1,94;0,12) = g(0,06) = 4,24

Napiste rovnicu dotykovej roviny 7 a rovnice dotykovych priamok ¢,., resp.
ty., ku grafu funkcie f leziacich v rovine rovnobeznej so stiradnicovou rovinou
O,., resp. O,., v bode T, ak:

L f(z,y)=2"+2y; T =(1,1,7)
T=01,1,3); 7:z2=40+4+2y—3; ty,:z2=4x—1Ly=1; tyzzz:2y+1,3::1]

2 f($ay = TY; _(?a272)

T=(1,22); 7:z2=20+y—2; ty,:2=2x,y=2; tyzzz:y,arzl]
3. flr,y) =2+ 22%y —ay+a; T = (1,7,2)
[ (1,0,2); 7:2=5bx+y—3; ty,:2=>5r—3,y=0; tyz:z:y+2,x:1}

Napiste rovnicu dotykovej roviny k ploche 2% + 2y + 32> = 6 v bode T =
(1,-1,1).
[rovnica dotykovej roviny: x = 2y — 3z + 6]

Ukazte, ze plochy 2> —zy — 8z +2z+5=0a 4+ x + 2y = In 2 sa dotykaja (tj.
maja spoloéna dotykovia rovinu) v bode T = (2, -3, 1).
[rovnica dotykovej roviny: z = x + 2y + 5]

Vypocitajte derivaciu funkcie f v smere jednotkového vektora ¢ v bode a,
ak:

1 f(may) - emy ) é’: \/Li(la 1)a a = (271)
40) = 3¢

2. f(z,y) =e’cos(z +y); €= 1(1,V3);a = (,0)
L) = 40+ V3)

Y

Nech f(z,y) =32> —6zy +y* aa=(— ).

wl=
D=

1. Vypocitajte Z—J;(a) v smere [ubovolného jednotkového vektora € = (eq, ez).

[j—é(a) =e + eQ]



2. Zistite, v ktorom smere je

_(a) nulova.

B

3. Zistite, v ktorom smere je Z—Q(a) najvadsia.

1.0

4. Zistite, v ktorom smere je % (a) najmensia.

Nech f(z,y) = 2* — 2zy — y*> + x + 3y. Najdite bod a, v ktorom je derivacia
tejto funkcie v kazdom smere nulova.

= (1]

Nech f(z,y) = \/3:21TyQ aa=(21).

1. Napiste derivaciu funkcie v smere uré¢enom priamkou x — 2 =y — 1 v bode a.

>_ 1 df _ -3
€ = 75(1, 1), d-@.,((l) = m

2. NapiSte rovnicu dotyé¢nice v bode a v uréenom smere.
parametrickd rovnica dotycnice:

93:2%—\%5 resp. t=2+4s
yzl—i—\/ii y=1+s
2= fla)+ L)t = = + st ER z=Je—ss€eR

Napiste rovnicu doty¢nice ku grafu funkcie f(z,y) = \/x;Tgﬂ’ ktora je rovno-
bezn4 s priamkou z = y = z a uréte mnozinu M C R3 bodov A = (a, f(a)), kde
a = (a1, ay) € R?, v ktorych sa dotyka grafu funkcie.

parametrickd rovnica dotycnice: hladan& mnoZina:
:E:al—f—\% M={AeR*A=a,f(a)}, kde
Yy =as + \/Lﬁ body a = (a1, as) lezia na krivke:

z = f(a)—i—g—’;(a)t:f(al,ag)—i-%;t eR —\/% =1



