Tedria

1. O kazdom tvrdeni a — d rozhodnite, ¢ je pravdivé. Svoju odpoved oddvodnite.

a) [3 body] Ak je z € C, tak imagindrna cast Imz = 5-(z — Z). Pravda

1
27
r=atiy,Imz =y, 5(z = %) = 5;(z +iy — (v —iy)) = 5;(2iy) =y
b) [3] Mnozina {(1,—1); (1,1); (1,0)} C R? je linedrne nezavisld. Nepravdivé

odovodnenie: v R? LNZ mnoZina mé najviac 2 prvky
alebo 2(1,—1) + 3(1,1) — (1,0) = (0,0)

= 1
C) [4] Ak |q| = %, tak nz::lqn = E nepravda
Soo .
n=1 1- q
d) [4] Funkcia f: R — R mé spojitt derivaciu f': R — R avieme, ze f(1) = -2, f'(1) =1,

Potom pre funkciu F(z) = arctg(f(x)) plati F/(1) < 1.

F'(z) = arctg(f(z)) ! _ S !

= mf’($)a F’(].) = 1—|—f2(].) = 114 <1 = pravda

2. [3] Dopliite nasledujice tvrdenie tak, aby bolo pravdivé:

> 1, tak nekonecny rad Z an je
n=1

Vlan| > 1, tak je rad divergentny

Ak a, € Ra lim

n—oo

Ak lim a, > 1 alebo

lim
n— o0 n— oo



Priklady

3. [5] Rieste rovnicu z* = —4, mnozinu vsetkych rieSeni vyjadrite v exponencidlnom a alge-
braickom tvare a znazornite.

P - 461'(7r+2k7r) — 2, = ﬁei%(w—lﬁkw) — \/iei(%—l—kg), L — 0,1,2,3
Zozl—l—i, 21:—1+i, 22:—1—i, Zgzl—i

4 [5] Rieste stustavu 221 — x2 + 2x3 + x4 =0
1 —I2+2$3—ZL’4 =1

2 -1 2 1|0 1 -1 2 —-1|1 1 -1 2 —-1| 1
1 -1 2 —-1]1 nerz 2 -1 2 110 2\ 1 -2 3| =2

1 0 0 2 -1
N~y <0 1 9 3‘_2) = P={(-1-2b,-2+2a—3b,a,b): a,b € R}

x . T . x

5. [6 ] Vypocitajte limit lim ———, b) lim ————, i =
6 ] yp001aJelmlya)m%1_m )xg%ol— o+ 1 C)xlg%)d— r+1

T 1
a) lim ——="-"=lm —— = lim -2(z+1)2 = -2
) =01 —+yx+1 0 z—0 _%(x_|_1)—é z—0 ( )

: x ” OO”_ : _
DT eI o kT

N|=

= —00

T 3
ey :—3

c¢) lim
)m—>31—\/x 1 1—+4




In(1 — 2z)

6. flz) = ——F

a) [2] D(f) napiste v tvare zjednotenia intervalov, 1 — 2x > 0 <= 1 > 2z, z # 0, t.j.
D(f) = (—O0,0) U (07 %)

b) [5] vypocitajte limity funkcie f v kraJnych bodoch tychto intervalov,

In(1 -2
lim n( 7)y 09, = lim ﬂ =0.
T——00 2x —0o0 1’_2>_OO
In(1 -2 0 —
g 20 =22),0, ) T
x—0 2x 0 x—0 2
In(1-2x) —o0
lim = = —00

c) [2] napiste rovnice vSetkych asymptot funkcie f. Podla vysledkov z b) ABS: z = %,

ASS v —o0: y =0

d) [3] vypocitajte derivaciu f'(x) a uréte D(f').
f’(l‘) o l:ggc 2z — 21n(1 - 2I) . —2r — (1 — 21}) ln(l — 2%)
- 4a? B 222(1 — 2z) ’

7. [4] Vieme, Ze druhé derivacia funkcie f je f”(x) = 5(z + 1)%(z — 2)(2x — 5)e™2%.

Najdite intervaly, na ktorych je funkcia f konvexna a na ktorych je konkavna.

na (—o0,2) a na (2, 0o konvexnd; na (2, 2) konkévna.

o0 3n—|—1 . 2n+1

8. [6] Vypocitajte stucet nekoneéného radu En

n=1

i3n+1_2n+1_i3n+1 2n+1 i 2 "_33 1 _22 1
En = - 5/  "51-3 "51-2

n=1 n=1

1
9. [5] N4jdite Taylorov polyném stupna 2 funkcie f(z) = so stredom a = 0.
vV1i—=z

) = (1)1, 0) =

f'(z) = (1—96)_5 f'(0) =

f”(flf) f1—2)7%, /(0 )‘%

(f,0,7) = (0)+f(0) _|_f(0)x2_1_|_ x_|_



