10 NEURCITY INTEGRAL

Definicia. Nech f : I — R. Funkciu F' : I — R taku, ze pre kazdé x € I je
F'(z) = f(x) nazyvame primitivna funkcia k funkcii f.

Veta. Nech Fy, F» : I — R si primitivne funkcie k funkcii f. Potom Fy(x) —
F2 (J}) =C.

Veta(o linearite. Nech F, G : I — R si primitivne funkcie k funkcidm f a g.
Potom funkcia aF () + BG(x) je primitivna funkcia k funkcii af + Bg.

Iné oznacenie:

[af@ +89(a)dn=a [ f@ydo+5 [ g(o)ds

Vypocditajte neurcité integraly.
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Vysledky.
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1. ’”—;—1—230—1—0 2. 2’;.2 +222 4+c¢ 3. In|z|—cosz+ec, x#0, 4. 2arctgx+c

5. tgx—x+ec, v # F+km 6. sinx—cosw+c, 7. %x—%sinx—&—c 8. %I—F%Sinx—&—c.
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Veta(o metéde per partes). Nech f, g : I — R si diferencovatelné funkcie.
Potom

/ f(@)g(z) de = f(x)g(x) - / f(@)g (@) de

Metédou per partes vypocitajte neurcité integraly.
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Vysledky.

(Az—1)e* + ¢ 2. e®(z22 -2z +2)+c 3. %(lnxf%)Jrc,

—3 (2% +1) cos(2x) + jxsin(2z) + 1 cos 2z +¢, 5. 1 (2? arctan x —x +arctanz) +c,
1% arctan® z — zarctanz + 1 arctan® 2 + £ In|2% + 1| + ¢,

z(% —arctanz) + 3 Inz® + 1|+ ¢

5" (cos 3z + 3sin3x) + ¢ 9. z(ln®z —2Inz +2) +c.

Veta(o substituénej metéde I). Nech ¢ : I — J je diferencovatelnd funkcia
f:+J — R je spojitd funkcia a nech F' : J — R je primitivna funkcia k f. Potom

/ f(o(@)) o (z) dx = / fw)dy = F(y) +c = Fp()) +c

Pouzitim substiticie vypocitajte neurcité integraly.
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[ sin® 2 cos z da
[ cos? zsinx dz

cosx
1+sin? z dx

Vysledky.

L —2(7-3z)2+¢c 2. —Jcos(2z+1)+c 3. La+3)°+e¢, 4 Ilnfz? +1]+c

1

3@ —Inlz? +1))+¢, 6. In|lnz|+¢, 7. iln4|x|+c 8. —In|cosz|+¢
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% sin®x + ¢, 10. —% cos® z + ¢, 11. arctan(sinx) + c.



