1. FunNkcIiA. JEJ DEFINICIA A NIEKTORE VLASTNOSTI FUNKCIE.

Definicia. Nech A C R, B C R. Zobrazenie f, ktoré kazdému = € A priradi jediné
y € B nazyvame realna funkcia.
Mnozinu A nazyvame defini¢ny obor a znac¢ime Dy.

Ak v tlohe nie je zadany definiény obor, povazujeme za D najvacsiu mnozinu, na
ktorej ma funkény predpis f zmysel.

V nasledujucich prikladoch néjdite defini¢ny obor funkcie f.
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Mnozinu Hy = {y € B; 3z € A, f(x) = y} nazyvame obor hodnét funkcie f.
Mnozinu Gy = {[z, f(x)]; © € A} nazyvame graf funkcie f.

V nasledujicich prikladoch najdite definiény obor a obor hodnét funkcie. Nacrt-
nite graf. Rozhodnite, ¢i je funkcia ohrani¢end a néjdite jej maximum resp. mini-
mum (ak existuje).

7. f(x) = %ﬂ .

8. f(x) = \/11 — a2 . 8.1 f(z) = ﬁ .

9. f(z) = pol

10. f(z) =|z+ 1| — |z —1|. 10.1 f(z) = |z + 1] — |z —2].

11, f(z) =z + 1]+ ]z —1].
Definicia. Nech A je symetrickd mnozina. Redlnu funkciu f : A — B nazyvame:
pérna, akVz € A; f(—z) = f(z),
nepéarna, ak Vo € A; f(—xz) = —f(z).

V nasledujucich prikladoch rozhodnite, ¢i je funkcia f parna alebo neparna.
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14. f(z) :
15. f(x) = cos(x® + ) .
16. f(z)

17. f(x)
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Definicia. Nech funkcia f : A — B je bijektivna. Funkciu g : B — A, pre ktorti
plati

g(f(x)) =z, pre kazdé x € A
a sucasne
f(g(z)) = z, pre kazdé « € B

nazyvame inverznd funkcia k funkeii f.

Znagime g = f~!

V nasledujicich prikladoch néjdite definiény obor funkcie f, inverzni funkciu

f~! a obor hodnét funkcie f.

z—3
18. = .
fla) =1
3z —7
19. =
- 1@ =57
20. f(z) =e= .
21. f(z) =eV®'H1l |
22. f(x) = 2% — =, ak z > 1 .
23. f(x) = 2% — =, akz < 1.
24. f(x)=+v1—e*.
255 fla) = —-
26. f(z) =In(1+ 2?)
27.% f(z) = _xl .
Vysledky
1. Dy =[0,1) U (1,00) 2. Dy =(-1,1) 3. Dy =(—1,00)
4. Dy = (—o00,—3) U (~1,00) 5 Dj=(2,3)
6. Dy = Upey(—5 +2km, 5 + 2k) 7. Dy =R, Hf = (0,1]
8. DfZ[—l,lLHfZ[(Ll] 8.1 DfZ(—l,l),HfZ[l,OO)
9. Dy =R\ 0, Hf = (0,00)
10. Dy =R, Hy = [-2,2] 11. Dy =R, Hy =[2,00)
12. parna 13. nepérna 14. nepérna 15. pérna
16. parna 17. ani jedna z moznosti
4 2z 43
18. Df :R\{—Q}, f (x) = 1—z Df—1 :HfZR\{l}
_ x4+ 7
1
20. Dy = R\ {0}, f'(z)= Lo Dr=Hp= (0,1) U (1, 00)
x
21. Dy =[-1,00, f1z)= Vin?z — 1, Dyr=Hy=[l,00)
_ 1+ 1442
22. Df = [%700)7 f 1(I) = fa l)f*1 = Hf = [*%,OO)
_ 1—+1+4x
23. DfZ[—OO7%)7 f 1(1‘)27, Df—1 ZHfZ[—i,OO)
24. Dy = (—00,0], f7l(z)=Inl- 22 Dy =Hy=10,1)
25. Dy =R, f'z)=In(z++V22+1), Dy =H;=R,
2. Dy = (—1,00), fYz)=(e*—1)5 =3/e* —1, Dy =H;=R



27. Dy =([0,1)U(1,00), f~Yx)=? Dy =H;f=R



