
Domáce úlohy cvičenie 7 - riešenia 
 

 

DÚ 1: Vypočítajte limitu elementárnymi úpravami: 

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝝅

𝐭𝐠(𝝅 − 𝒙)

𝝅𝒙 + 𝒙𝟐
 

Riešenie: 

lim
𝑥→−𝜋

tg(𝜋 − 𝑥)

𝜋𝑥 + 𝑥2
= "0/0" = lim

𝑥→−𝜋

tg(𝜋 − 𝑥)

𝑥(𝜋 + 𝑥)
= |
𝑡 = 𝜋 + 𝑥
𝑥 → −𝜋
𝑡 → 0

| = lim
𝑡→0

tg(2𝜋 − 𝑡)

𝑡(𝑡 − 𝜋)
= lim

𝑡→0

tg(−𝑡)

𝑡(𝑡 − 𝜋)

= lim
𝑡→0

− tg 𝑡

𝑡(𝑡 − 𝜋)
= lim

𝑡→0

sin 𝑡
cos 𝑡

𝑡(𝜋 − 𝑡)
= lim

𝑡→0

sin 𝑡
𝑡

(𝜋 − 𝑡) cos 𝑡
=

lim
𝑡→0

sin 𝑡
𝑡

lim
𝑡→0
(𝜋 − 𝑡) cos 𝑡

=
1

𝜋
, 

kde sme na využili, že tangens je 𝜋-periodická, nepárna funkcia. 

 

DÚ 2: Určte definičný obor 𝑫(𝒇) a vyšetrite spojitosť funkcie 𝒇 na 𝑫(𝒇), ak: 

𝒇(𝒙) =

{
 
 

 
 
√
𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 + 𝟏𝟐

𝟓𝒙 − 𝒙𝟐 − 𝟔
, 𝐩𝐫𝐞 𝒙 ≠ 𝟑;

 
𝟏,                                     𝐩𝐫𝐞 𝒙 = 𝟑.

 

Riešenie: 

Polynóm v čitateli výrazu pod odmocninou má dva reálne korene 𝑥1 = 3 a 𝑥2 = 4. Teda môžeme 

písať: 𝑥2 − 7𝑥 + 12 = (𝑥 − 3)(𝑥 − 4). Podobne polynóm v menovateli výrazu pod odmocninou 

má dva reálne korene 𝑥1 = 3 a 𝑥2 = 2. Teda: 5𝑥 − 𝑥2 − 6 = −(𝑥 − 3)(𝑥 − 2) = (2 − 𝑥)(𝑥 − 3). 

Aby mal predpis funkcie pre 𝑥 ≠ 3 zmysel, musí pod odmocninou ležať nezáporné číslo, tj. musí 

platiť: 

𝑥2 − 7𝑥 + 12 ≥ 0 a súčasne 5𝑥 − 𝑥2 − 6 > 0 

alebo 

𝑥2 − 7𝑥 + 12 ≤ 0 a súčasne 5𝑥 − 𝑥2 − 6 < 0. 

Máme 𝑥2 − 7𝑥 + 12 ≥ 0, ak 𝑥 ≤ 3 alebo ak 𝑥 ≥ 4, 𝑥2 − 7𝑥 + 12 ≤ 0 pre 𝑥 ∈ 〈3,4〉. 5𝑥 − 𝑥2 −

6 > 0, ak 𝑥 ∈ (2,3) a  5𝑥 − 𝑥2 − 6 < 0, ak 𝑥 < 2 alebo ak 𝑥 > 3. Prvá podmienka je teda splnená, 

ak 𝑥 ∈ (2,3). Druhú podmienku možno splniť v tom prípade, ak 𝑥 ∈ (3, 4⟩. Celkovo preto máme: 

𝑥 ∈ (2,3)⋃(3, 4⟩. 

Funkcia 𝑓 je však definovaná aj v bode 𝑥 = 3 a platí 𝑓(3) = 1, preto 𝑫(𝒇) = (𝟐, 𝟒⟩. 

Funkcia 𝑓 je spojitá v ktoromkoľvek bode 𝑥0 ∈ 𝐷(𝑓), 𝑥0 ≠ 3. Ukážeme: 

lim
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→𝑥0

√
𝑥2 − 7𝑥 + 12

5𝑥 − 𝑥2 − 6
= lim

𝑥→𝑥0
√
(𝑥 − 3)(𝑥 − 4)

(2 − 𝑥)(𝑥 − 3)
= lim

𝑥→𝑥0
√
𝑥 − 4

2 − 𝑥
= √

𝑥0 − 4

2 − 𝑥0
= 𝑓(𝑥0). 



Je však spojitá aj v bode 3: 

lim
𝑥→3

√
𝑥2 − 7𝑥 + 12

5𝑥 − 𝑥2 − 6
= "√0/0" = lim

𝑥→3
√
(𝑥 − 3)(𝑥 − 4)

(2 − 𝑥)(𝑥 − 3)
= lim

𝑥→3
√
𝑥 − 4

2 − 𝑥
= √

3 − 4

2 − 3
= 1 = 𝑓(3). 

Záver: Funkcia 𝒇 je spojitá v každom bode svojho definičného oboru. 


