
Dôkazy1. Neh f je polyn�om,  2 C. Potom je zvy�sok po delen�� f(x) : (x� ) hodnota polyn�omu f().Dôkaz. Delen��m f(x) : (x � ) dostaneme polyn�omy g(x) (podiel) a r(x) (zvy�sok) tak�e, �ze plat��:f(x) = (x� )g(x) + r(x) ; a st r(x) < st(x� ) = 1Preto je st r(x) � 0, teda r(x) = r je kon�stantn�a funkia. Dosaden��m x =  dostanemef() = (� )g() + r = r ;�o sme mali dok�azat'.2. Kolm�y priemet vektora ~u do smeru nenulov�eho vektora ~v je: P~v ~u = ~u � ~vk~vk2~v :Dôkaz:~u ~u2~u1 ~v�!j ~u sa d�a nap��sasoftt v tvare~u = ~u1 + ~u2 ;kde ~u1 je rovnobe�zn�e s ~v, ~u2 ? ~v, preto 9t 2 R tak�e, �ze ~u1 = t~v a ~u2 �~v = 0.Predh�adzaj�uu rovnost' vyn�asob��me skal�arne vektorom ~v:~u � ~v = t~v � ~v + ~u2 � ~v~u � ~v = t~v � ~vt = ~u � ~v~v � ~v =) P~v ~u = ~u1 = t~v = ~u � ~vk~vk2~v :3. Konvergentn�a postupnost' je ohrani�en�a.Dôkaz. Neh limn!1 an = a 2 R. Potom ku ka�zd�emu " > 0, teda aj k " = 1 existuje Æ > 0 tak�e, �zen 2 OÆ(1) =) an 2 O"(a). Vezmime n0 > 1Æ , potom ka�zd�e n > n0 patr�� do OÆ(1) teda, pren > n0 =) an 2 (a� 1; a+ 1) =) mno�zina fan : n > n0g je ohrani�en�a.Preto�ze mno�zina fan : n � n0g je kone�n�a, je aj ohrani�en�a. Postupnost' fang je ohrani�en�a, lebomno�zina jej hodnôt je zjednoten��m dvoh ohrani�en�yh mno�z��n:fan : n 2 Ng = fan : n 2 N; 1 � n � n0g [ fan : n 2 N;n > n0g :4. Nutn�a podmienka konvergenie nekone�n�eho radu: Ak je P1n=1 an konvergentn�y, tak lim an = 0.Dôkaz. Ozna�me sn =Pnk=1 ak = a1+a2+ � � �+an. Ak je rad konvergentn�y, tak 9 limn!1 sn = s 2 Rsn � sn�1 = (a1 + a2 + � � �+ an�1 + an)� (a1 + a2 + � � �+ an�1) = an=) limn!1 an = limn!1(sn � sn�1) = limn!1 sn � limn!1 sn�1 = s� s = 05. Tvrdenie: Rad 1Pn=1 1n je divergentn�y.Dôkaz: Pre ���slo n = 2k, k 2 N je �iasto�n�y s�u�et dan�eho radus2k = 1 + 12 + 13 + 14 + � � �+ 12k�1 + 1 + � � �+ 12k= 1 + 12 + �13 + 14�+ � � �+ � 12k�1 + 1 + � � �+ 12k �� 1 + 12 + �14 + 14�| {z }12 + � � �+ � 12k + � � �+ 12k �| {z }12 = 1 + 12 + 12 + : : : 12| {z }k kr�at = 1 + k2 !1 ;ale ak by bol rad 1Pn=1 1n konvergentn�y, tak by limk!1 s2k 2 R.


