3 LIMITA A SPOJITOST FUNKCIE

Veta (o vynulovani ohranic¢enej). Nech f: A— R, g: A — R . Nech existuje
limita lim f(x) =0, a nech je funkcia g(x) ohranicend.
T—x0

Potom lim f(z)-g(x) =0.
rT—rT0o

Vypocitajte limitu
1. lim xzcos— .
T

x—0

. 1
2. lim tgzsin— .
z—0 T

Veta (o limite zlozenej funkcie). Nech f: A— B, g: B— R . Nech

e cxistuje limita l'Lm f(z) = yo,
T—rT0

e cxistuje limita lim g(y) = L,
Y—Yo

o f(x) # yo na nejakom prstencovom okoli OF(xg).

Potom llm g(f(z)) = lim g(y) = L.
x To

i
Y—Yo

Vypocitajte limitu

. sinx
3. lim

T—=mT X — T ’

. Ccos T
4. lim — .

Veta (o vypocte pre nevlastni limitu). Nech f: A— R, g: A — R,
nech existuje limita lim f(x) = +00 a nech xqy je hromadny bod mnoZiny A.
T—rT0

Potom

o ak je funkcia g(x) ohranicend zdola, tak lim f(x)+ g(z) = +o0,
T—rTo

o

)
ak je funkcia g(x) ohraniéend zdola kladnou konstantou, tak

lim f(z)-g(z) =+o0,
T—xTo
lim — =0
® ot @)
o ak lim f(z) =0 a f(z) > 0 na nejakom prstencovom okoli Of(x¢), tak
Tr—rTo
lim LI +o0
Tr—T0o (,’L‘) B ’

Vypocitajte limitu

1
5 lim x+ —.
r—0+ €T
. 1
6. lim =+ —.
T — 00 €T
1
7. lm ——m— .
z—0 1 —cosx
8. lim
z—oo Inax



Vypocitajte limitu v nevlastnom bode
9. I 223 — 422 —5x — 6
. lim
z—oo  3x3 — 4w+ 13
523 — 4x% — 5x — 6
10. 1
00 312 —4x+3
422 — 52 —6
11. 1 —_— .
w500 323 — 3z +8
3_ 402 o
19 lim 5r° —4x® —bx — 6
z——00 3 2—4x+3
vat -3z +5
13. 1 -_—
r00 322 +4x —13

14. lim Vz2+1—2z.

xTr—r0o0

15. lim Va?24z—=x.
Tr—r 00

16. lim /24423 — 22 .
XT—r00

Vypocitajte limitu
17. lim z(tgx — cotgx) .

x—0

1—cosz

18, lim ——— .
z—=0 Jr+1-1
Definicia. Nech f: A — R, a nech x¢ € A. Hovorime, ze funkcia f je v bode xq
spojitd, ak existuje vlastna limita

I f(z) = f(zo).

Zistite, ¢i je v danom btode T spojita funkcia f

ek pre z <0
x
19. 2o =0, flz) =< 2 prex =0
\/£U+4 2
pre x >0
Ve+1-1
\/+1—\/7 pre x > 0
20. 20 =0, fz) = prez =0
NG _
ﬂ pre —2<x<0
sin x
1—23
2oag=1, f@)={ 1-2 POTFL.
3 prex =1
1— a2 1
2. 20=1, fla)={ 1z PerFl

prexz =1

N[



cosx + 1

23. Grafy funkcii f(z) = m pre z > 7 a g(x) = T cosz
spojte useckou tak, aby funkcia
cosz + 1
m pre x >T
h(z)=4¢ ax+b pre0<z<m
22
—_ pre z <0
1—cosz
bola spojita.
VYSLEDKY
1.0 2.0 3. -1 4. -1 5. 00 6. oo 7. 00
10. oo 11.0 12.—oco 13.5 14.0 153  16.00

19. nie je, 20. nie je, 21. je 22. je

pre z <0
8.0 9
17. -1
b=2



