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Relacie. Relacia ekvivalencie

Rozklad mnoZiny na triedy ekvivalencii

Priklad 000 A je mnoZina ludi. Relacia o je dana takto:

o = {(x,y) € A%: x je matkou y}

Zistite, Ci je o reflexivna, symetricka, antisymetricka, tranzitivna.
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Priklad 001 Relacia o je dana takto:

o = {(x,y) € Z%: x dava po deleni tromi rovnaky zvy$ok ako y}

» Overte, Ze o je ekvivalenciou na Z.

» Najdite vSetky triedy ekvivalencie o.

Priklad 010 A je mnozina vyr.formul. Relacia ~ je dana takto:

(a,b) € ~ & a ma také isté pravdivostné ohodnotenie ako b.



2013 | 3
6.Logické systémy

Priklad 011 A je mnoZina B-vyrazov. Relacia = je dana takto:

(U,V) e = & U urduje tuistu B-funkciu ako V.

Priklad 100 A je mnozina matic n X n. Relacia o je dana takto:

(C,D) e 0 < sustava lin.rovnic uréena maticou C ma tu isti

mnozinu rieSeni ako sust. ur¢ena maticou D.

Priklad 101 S je mnozina stavov v automate A. Relacia ~ je

takato: s~t ©...

Priklad 110 A je mnozina automatov. Hovorime, Ze automaty

A, B su ekvivalentné, ked .......
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Uplny systém booleovskych funkcif swoes

Poznamka

> Malisme USLS { A v, =, <L { A VLIS AL V] ...
» Kolko je B-funkcii n premennych?

» Kolko logickych operacii zatial pozname? Ktoré?

» Prepojenie medzi B-funkciami a vyrokovymi formulami

Booleovskeé funkcie Vyrokové formuly
xt(y-x+y) S
« PAGAT AD A G
Definicia 2.20.

Mnozina B-funkcii {fi,f,,...,fx} Sa nhazyva
, (skratene ) ak kazdu B-funkciu

modzeme vyjadrit pomocou {f;, f>, ..., fx} ako zlozenu funkciu.

Veta 2.14.

Nech Q je nejaky USBF.
Ak kazdu funkciu f € Q mbzeme vyjadrit pomocou funkcii z ingj
mnoZiny R , tak aj R je USBF.

Priklad
{7,A,v}je USLS, preto {~, -, +} je USBF.....3 B-funkcie stadia

{7 ,A}je USLS, preto {~, -} je USBF..... 2

Dalo by sa vystacit' s jedinou B-funkciou?



2013 | 5

6.Logické systémy

Priklad !!! NOR

Definujme funkciu h;: B X B — B predpisom

hi(x,y) =x+y.
Overme, ze {h,} je USBF.

Vsuvka z prednasky

Priklad !!! NOR

Definujme funkciu hy: B x B — B predpisom

}:e,f G\ug .
Overme, Ze {h,} je USBF.

"@ (}gau,‘b Cwe Veduw 245 Q:{ur'lJr}; 23/:{@1}(

@ 2, (x,x)
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Voboaty — {ﬁf Iy

Priklad !'' NAND

i
':"F“

N\

Priklad !'! NAND
Definujme funkciu h,: B X B = B predpisom

hZ (X, y) =Xy
Overme, Ze {h,} je USBF.
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Definicia 2.21.

» Booleovsku funkciu h,(x,y) = x+y
nazyvame a oznacujeme x 1 y .
> Booleovsku funkciu h,(x,y) =x-y

nazyvame aoznacujemex Ty .

Definicia 2.22. (modif)

P,- vyraz n premennych definujeme takto:

(1) X1, . . ., Xn, 0, 1 SU P,-vyrazy.

(2) Ak su U,V nejaké P,- vyrazy, tak aj (U l V) je P,- vyraz.

(3) Ziadne iné vyrazy nie su P,- vyrazy.

Priklad P,- vyrazy su napriklad

Definicia 2.22. (modif)

S,- vyraz n premennych definujeme takto:

(1) X1, ..., Xn, 0, 1 sU S,-vyrazy.

(2) Ak su U,V nejaké S,- vyrazy, tak aj (U TV) je S,- vyraz.

(3) Ziadne iné vyrazy nie su S,- vyrazy.

Priklad S,- vyrazy su napriklad



2013 | 7
6.Logické systémy

Priklad

Prepiste pomocou { —,+, Jvyraz ((x Ty) T((y Ty) T (x T 1))).

Dohoda

» VonkajSie zatvorky budeme v P, aj v S,- vyrazoch
vynechavat.

» U l U budeme skracovat na U |

» U T U budeme skracovat na U 1

Priklad

Najdite P, aj S,- vyraz funkcie yz + x .

koniec prednasky 6

Priklad
Zistime, Ci je | asociativna operacia.

(je to funkcia z B x B do B, preto ta otazka ma zmysel).



