DISKRETNA MATEMATIKA A LOGIKA - PRIKLADY

3. MATEMATICKA INDUKCIA

Dokéazte matematickou indukciou (alebo vyvrétte) nasledujice tvrdenia:
(1) Pre vSetky n € N, n > 1 plati
(a) 8]9™ —1,
(b) 4/32"~1 +1,
(c) 21|57+t —4n,
(d) 133|117+ 4 122n—1,
(2) Pre vsetky n € N, n > 1 plati
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(3) Pre vsetky n € N, n > 1 plati
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(4) Pre vSetky n € N, n > 1 plati
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(5) Pre vsetky n € N, n > 1 plati
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(6) Sucet kazdych troch po sebe nasledujtcich prirodzenych ¢isel je delitelny

Cislom 6.
(7) Stcet tretich mocnin kazdych troch po sebe nasledujtcich prirodzenych
Cisel je delitelny ¢islom 9.
(8) Nech {f,}22, je Fibonacciho postupnost, dané rovnostami
fi=1
fa=1
fn=fn-1+ fn—2, pPreneN,n>2
Dokéazte alebo vyvratte:
(a) Pre vSetky n > 2,1 < % < 2.
(b) Pre vSetky n > 1, fa, je delitelné 3.
(c) Uh4dnite, ¢omu je pre n > 1 rovné (f,)? + (fni1)?. Dokazte vasu
hypotézu.
(d) (%) Uhadnite, ¢omu je pre n > 1 rovné

fitfot -+ fu

Dokazte vasu hypotézu.
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(e) (x) Pre vSetky n > 1 plati
PR et )
n \/5 \/g Y
kde ¢ = 155 (Cislo ¢ je tav. zlaty rez.)
(9) Kazda $tvorcova siet 2™ x 2" (n € N, n > 1), z ktorej bol odobraty je-
den (hociktory!) jednotkovy $tvoréek sa dé vykachlickovat ,trinominami”
v tvare

Kazdy stvorcek na obrazku je jednotkovy.

(10) Pre vsetky n € N, n > 3 neexistuju kladné prirodzené éisla s vlastnostou
a +b" ="

(11) Kazdé parne prirodzené ¢islo vicsie ako 2 sa d& napisat ako sucet dvoch
prvocisiel.



