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8.

. Vypocitajte |lz|, [y, d(x,y), ak

a) x=(1,0,2,2),y = (1,1,-1,1) € R*  [|Ix] =3, Iyl = 2,d(x,y) = VI1]
b) x = (1+14,-4,0,2),(2i,1,1+4,0) € C*  [V7,V7,vI0]

c) x=(1,1,1,1),y = (1,1,-1,1) e R*  [2,2,2]

d) x = (1+2i,-4,0,2),(2i,1,1+4,—i) € C*  [V10,2v2,v/10]

. Nakreslite v rovine okolie Oy (a) a Of (a) pre
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a) a= (0,00 bla=(1,-1) c)a=(20)

. Zistite, ¢ je a hromadny bod mnoziny M C R?, nakreslite mnozinu M.

a‘) a= (070)7 M = {($7y) € R*: |$’ - ‘y’ < 1} (dno) b)a = (070)7 M = {(.’L’,y) € R*: 2 —y< 0} (éno)
C) a= (0)0)7 M = {(I‘,y) € R*: y > %} (4no).

. Uréte definiény obor D(f) funkcie f(z,y) = /9 — 22 — y?, nakreslite ho rozhodnite, ¢i je bod a

hromadny bod alebo vnitorny bod D(f), ak
a) a= (3, 0) (hrom., nie vn.) b) a= (0, 0) (hrom. aj vn.) C) a= (3, 3) (ani hrom., ani vn.)
d) Najdite v R? bod, ktory je vniitorny ale nie je hromadny bod mnoZiny D(f)
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Y pre (x,y) # (0,0)

. Ukézte, ze funkcia f: R?> — R, f(x,y) = ¢ z*+y? nie je spojitd v bode (0,0)
0 pre (z,y) = (0,0)
. Vypocitajte derivacie funkcie f
a. f(:c,y):ny—xzy—F\/m. %, %ZO), ﬂ(1,0) preez(%,@).
b f(a,y) =25 — . o, o, S5(1,1) pre e = &, kde £ = (1,1)
¢ f(z,y.2) = v sin( +2y_ o). OLE/2m/20) [0f(n/2n/20) OS(n/2n/20)
oIE2n20) ak e = ffr, £ = (1,2,2).

. N3jdite lokalne extrémy funkcie.

a. f(z,y) = 23+ 3xy? — 152 — 12y,

b. f(z,y) = zyln(z? +y?),

c. fwyy,2)=a>+y?>+22-20+y+2zy—2,

d. f(z,y) =223 — zy?® + 52% + o2

e. f(z,y) =e**(z+y*+2y)

f. flz,y) =2 +y° —xy —a—y+2,

g flw,y) =2y2Z -2z —y),

ho f(z,y) =e ™ 7V (2y° +2?),

i flz,y,2)=2?+y?+22 —azy+2z+u

jo f(z,y,2) = 622 + 5y? + 14522 + 4oy — 8x2 + 2yz + 1
k. f(z,y) =23+ y3 — 18zy + 215,

L f(z,y,2) = 2% + 322 + y? + 22 + 120y + 152 + 14y — 42 + 17,
m. f(x,y):ex+y(2:z:2—xy—|—%2—5x—|—%y—|—%).

N3gjdite viazané extrémy funkcie f

a. f(x,y)=zy—x+y—1svazbouzx+y—1=0,

b. f(x,y)::c+ysvéizboux%—ky%—izo,

c. f(x,y)::c2+y2svézbou%—}—%—lzo,

d. f(x,y,z):m+y+zsvéizbou%—l—%—i—%—lzo,

e. f(z,y,2) =xyzsvazbamix+y+z2—-5=0,zy+yz+22—8=0

. Néjdite najmensiu a najvacsiu hodnotu funkcie f na (uzavretej ohranicenej) mnozine M.

a. f(z,y) =22 -2y +4ay — 62— 1M ={(v,y) € R?:2>0,y>0,y<3—x},
b. f(z,y) =2*+y3 —3xyMJeobdlzmksvrchohmA [0,—-1], B=[2,—-1], C =[2,2], D = [0, 2],
(z.y) =2 —ay+y* M = {(z,9): [z + |y < 1,

(bns) =2yt s M = {1222 4 )

(

c. f
d. f
e. fla,y)=e V(202 + 2y M = {(x,y): 2® +y < 4}.
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Dvojné a trojné integraly.

1. Vypocitajte [ f(x,y) dody. Oblast A najprv znazornite.
A

a. f(z,y) = 2%y cos(zy?), A = <0, g> X <0,2>, [~ 15

b. f(z,y) =ye*™v, A=(0,2) x (0,1), [e2 —1]

c. f(z,y)=(1+22+y*)"32 A=(0,1)x(0,1), [1/V2]

d. f(z,y) =In(1+ )%, A=(0,1) x (0,1), [2In2 — 1]

e. f(a:,y>=§—§,A={(w,y):0§§§y§m§2}, 5]

f. f(z,y) =322+ 2y, A= {(z,y): 22 <y<f} [39/70].

g flzyy)=+1—2%2—y2 A={(z,y): x+y <1,z >0,y >0}, [/6]
h. f(x ,y) 1—2x—3y,A {(z,y): 2% + 9% < 2}, [27]

iLofley) =V1-a2 -y A={(z,y): 2 +y> <}, [5(m—3)]

2. Vypoéitajte [ f(z,y,2) dzdydz. Oblast A najprv znazornite.
A
a. f(z,y,2) =1 —2)yz, A= {(a: y,2): x>0,y >0,0<z<1—2x—y}, [1/144]

b. f(z,y.2) =2 A={(z,y,2): Va2 +y> <z < /2 —-a? —y?},  [7/8

c. f(z,y,2)=2% A={(z,9,2): x>0,y >0,\/22+y2 <2< /2—22—9y2}, [Z(2v2 —1)]
d. f(w,y,z)—:E2—|—y2+z2,A:{(:1:,y,z):x2+y2§zz,x2—|—y2+z2§4}, [25W¥]

e. f(z,y,2) =22+ A={(z,y,2): 22 + 9> < 22,2 < 2}, [167/3]

f. f(z,y,2) =22 +y2+ 22, A={(z,y,2): 2* + y* + 2* < 2}, [7/10]



