
Skupina A

(1) Dokáºte alebo vyvrá´te: pre v²etky mnoºiny X, Y, Z platí
(a) (X \ Y ) \ (Z \ Y ) = X \ (Y ∪ Z)
(b) (X \ Y ) \ (Z ∩ Y ) = X \ (Y ∩ Z)
Ak rovnos´ platí, dokáºte ju pomocou rovností na ´aháku.
Ak neplatí, nájdite protipríklad.

(2) Dokáºte matematickou indukciou: pre v²etky n ∈ N platí
n∑

i=0

(i + 2)2.2i = 2n(2n2 + 4n + 6)− 2

Pripomínam, ºe 0 ∈ N.
(3) Nech ρ ⊆ R× R je daná takto:

a ρ b :⇔ a + 1 ≤ b

Zistite, £i je ρ re�exívna, symetrická, antisymetric-
ká,tranzitívna.

(4) Nech ∼ je ekvivalencia na mnoºine R2 daná takto:

(a1, a2) ∼ (b1, b2) :⇔ a1.a2 = b1.b2

Nakreslite, ako vyzerá R2/ ∼ a vyzna£te triedy ekvivalencie
[(0, 0)]∼, [(1, 1)]∼ [(−1, 2)]∼.

Nemusíte dokazova´, ºe ∼ je ekvivalencia.
(5) Nech P je mnoºiny v²etkých reálnych intervalov typu (a, b),

〈a, b), (a, b〉, pri£om a, b ∈ {1, 2, 3} a a < b.
(a) Napí²te mnoºinu P .
(b) Nakreslite diagram posetu (P,⊆) a nájdite minimálne,

maximálne, najmen²ie a najvä£²ie prvky.
Nemusíte dokazova´, ºe (P,⊆) je poset.

Skupina B

(1) Dokáºte alebo vyvrá´te: pre v²etky mnoºiny U, V,W platí
(a) (U \ V ) \ (W ∩ V ) = U \ (V ∩W )
(b) (U \ V ) \ (W \ V ) = U \ (V ∪W )
Ak rovnos´ platí, dokáºte ju pomocou rovností na ´aháku.
Ak neplatí, nájdite protipríklad.

(2) Dokáºte matematickou indukciou: pre v²etky n ∈ N platí
n∑

i=0

(i + 3)2.2i = 2n(2n2 + 8n + 12)− 3

Pripomínam, ºe 0 ∈ N.
(3) Nech ρ ⊆ R× R je daná takto:

a ρ b :⇔ a ≥ b + 1

Zistite, £i je ρ re�exívna, symetrická, antisymetric-
ká,tranzitívna.

(4) Nech ∼ je ekvivalencia na mnoºine R2 daná takto:

(a1, a2) ∼ (b1, b2) :⇔ a1.a2 = b1.b2

Nakreslite, ako vyzerá R2/ ∼ a vyzna£te triedy ekvivalencie
[(0, 0)]∼, [(1, 2)]∼ [(−1, 1)]∼.

Nemusíte dokazova´, ºe ∼ je ekvivalencia.
(5) Nech P je mnoºina v²etkých reálnych intervalov typu 〈a, b),

(a, b〉, 〈a, b〉 pri£om a, b ∈ {4, 5, 6} a a < b.
(a) Napí²te mnoºinu P .
(b) Nakreslite diagram posetu (P,⊆) a nájdite minimálne,

maximálne, najmen²ie a najvä£²ie prvky.
Nemusíte dokazova´, ºe (P,⊆) je poset.


