Skupina A - riesenie

Nie st to jediné mozné korektné rieSenia. Protipriklady moZno, samozrejme, najst aj iné.
Takisto zdovodnenie pravdivosti 1(b).
Skupina B m4 rieSenia velmi podobné, preto ich nepiSem.
(1) Dokézte alebo vyvratte: pre vSetky mnoziny X,Y, Z plati
(a) X\ (¥ N2Z) = (X\Y)N(X\2)
RieSenie: Neplati, protipriklad X = {1},Y = {1}, Z = 0.
(b) X\ (Y 12) = (X\Y)U(X\2).
Riesenie: Plati, dokaz:

X\(YNZ2)=XN(Y N2 =XN({Y°UZ)=(XNY)U(XNZ)=(X\Y)U(X\Z)

Urcite nestaci, ak ste to vyskusali na jednom priklade.
(2) Dokazte matematickou indukciou: pre vsetky n € N plati
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Pripominam, Ze 0 € N.
RieSenie: P(0): 0=0; P(k) = P(k+1):
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Zostava dokazat pre vSetky k € N rovnost
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to sa d4 ekvivalentnymi Gpravami previest na 0 = 0. Nebudem to robit, lebo nie som
uéitel na ZS. Alebo mozno upravif lava stranu na pravi. To je tazsie, ale d4 sa to bez

problémov zvlddnut.
(3) Nech p C R x R je dana takto:
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Zistite, ¢i je p reflexivna, symetricka, antisymetricka,tranzitivna.
Riesenie:
R)
VMreR)z+2€Q
nie je pravdivé, lebo napr. 7 + 7 = 27 & Q.
(S)
Vz,yeR)z+yeQ = y+2€Q
je pravda, lebo x +y =y + z.
(AS)
Vz,yeR)(z+yecQA(y+2€Q) = z=y
nie je pravda, lebonapr. 1 +2€Q,24+1€Qa 1 # 2.
(T)
(Ve,y,z€R)(z+yeQA(y+2€Q) = (2+2€Q)
nie je pravda, lebo napr.

(V2+(—V2) e QA ((-V2) + V2 QA (V2+V2£Q)



(4)

Nech ~ je ekvivalencia na mnozine R? dan takto:
(ahag) ~ (bl,bg) = ap +ag = bl + b2

Nakreslite, ako vyzerad R?/ ~ a vyznacte triedy ekvivalencie [(0,0)]~, [(—3,1)]~.
RieSenie: Rozklad st vSetky priamky v rovine so smernicou —1; hladané 2 triedy ekvi-
valencie st tie z tych priamok, ktoré prechddzaji danymi bodmi (0,0) a (—3,1). Obrazok
stacil, zdévodiiovat nebolo treba.
Nech A =1{0,1,2,3,4} a nech

P ={(z1,22) € A x A: zvySok po deleni 21 + x5 ¢islom 3 je 1}.
Ciasto¢né usporiadanie na P je dané takto:

(w1, 22) < (Y1,92) & (1 < y1) A (22 < y2)
Nakreslite diagram posetu (P, <) a ndjdite minimélne, maximalne, najmensie a najvicsie
prvky.
(1,0). Maximélne prvky st (3,4) a (4,3). Najvicsi ani najmensi prvok nema.
V skupine B bol najviiési (a teda jediny maximélny) prvok (4,4). Minimélne prvky
boli tri: (0,2),(1,1) a (2,0).



