Uloha: Zisti, ¢ relécia ¢ je (R), (S), (AS), (T).

¢ je podmnozina (0, ) x (0, ©)
X Gy :<=> yl/* < x/v

¢ je (R) prave vtedy ak pre vsetky x € (0, o) plati:

X G X
teda
x1/x < x1/x

¢o plati, kedze x/* = x1/*

relacia ¢ je reflexivna.

¢ je (S) ak pre vsetky x, y € (0, o) plati:

(xgy) => (ygx)
teda
(y1/x < x1/y) => (x1/y < y1/X)

nechx=2,y=1
112 < 21 plati (1 < 2)
211 < 1Y2  peplati(2 > 1)

implikacia neplati, teda relacia ¢ nie je symetricka

¢ je (AS) prave vtedy ak pre vSetky x, y € (0, o) plati:
(x gy) a zaroven (y g x) => (x = y)

teda

(y¥/* = x'/¥) a zérovert (x'/Y = y*) => (x = y)

nechx=1/4,y =1/2

(1/2)* = (1/4)? plati (1/16 = 1/16)
(1/4)% = (1/2)* plati (1/16 = 1/16)
X=y neplati

implikacia neplati, teda relacia ¢ nie je antisymetricka

G je (T) prave vtedy ak pre vSetky x, y, z € (0, o) plati:

(xgy)azaroven (ygz) =>(xg2z)

teda

(y'* = x*/Y) a zaroveni (z'/Y = y'?) => (z!/* = x/?)

toto dokdzeme tak, ze z predpokladu implikdcie odvodime jej zaver

umocnenie na kladnl mocninu nemeni znamienko rovnosti, takze mdzeme upravit:
y/* = x'Y  umocnime na x.y, dostaneme yY = x* (x.y > 0)
z/Y < y'’2  umocnime na y.z, dostaneme zZZ<sy’ (y.z > 0)

spojenim nerovnic dostavame
zZZsyY s x*

teda

z? = x*

nerovnicu umocnime na 1/(x.z) (x.z > 0) a dostaneme
z1/x < x1/z

¢o bolo treba dokazat

implikacia plati, teda relacia g je tranzitivna




