Priklady

Poznamka: Z praktickych dévodov su matice zapisané v Matlabovskej konvencii.

1. Je dand grupa G regularnych matic 2x2 s operaciou matic. nadsobenia * a mnozina
H={[ab;ba],abeR, a+0alebob # 0}. Overte, ¢i plati (H,*) c (G,*).

2. Je dana grupa G regularnych matic 2x2 s operaciou matic. nasobenia * a mnozina
H={[ab;0c],abceR a+#0ab=+0}.Overte, ¢ plati (H,*) c (G,*).

3. Nech H={m/n; m, n su prirodzené neparne}. Dokazte, ze (H,*) C (Q\(03 ,*).

4. a) Najdite vSetky netrivialne podgrupy (Zs, +)
b) Najdite vSetky netrivialne podgrupy (Zs, +)
c) Najdite vSetky netrivialne podgrupy (Z12, +)
d) Najdite vSetky netrivialne podgrupy (Zszo, +)
e) Najdite vSetky netrivialne podgrupy (ZzxZz, +)
f) Najdite vSetky netrivialne podgrupy (ZzxZ3, +)

5. N4jdite co najmensSiu grupu s operdciou maticového ndsobenia, ktord obsahuje prvok:
a) [0-1;10]
b) [01;-1-1]

6. Je dand mnozina S={z € C, |z|=1}. Zistite, ¢i (S, *) je podgrupou (Cy(oy,*) .

7. Je dana mnozina S={z € C, |z|=1} a zobrazenie h: (R, +) — (S, *) dané predpisom

h(x) = exp(i2nx).
a) Dokézte, Ze h je homorfizmus.
b) Najdite jadro operacie h a dokazte, Ze je (s operaciou +) podgrupou (R, +).

8. Je dané pevné prirodzené ¢islo n a mnozina S={z € C, z"€R"}. Zistite, ¢i
(S, *) je podgrupou (Cygo3,*) .

1. Nech (G, =) je grupa aa € G . Definujeme H = {x€G, a=x = x=a}. Dokazte, ze (H,°) je
podgrupou (G, ).

2. Nech (H,=) je grupa. Dokazte, ze aj (H=H,=) je grupa.

3. Dokazte, Ze nasledujuce prvky maji rovnaky rad:
-1
a) X yxy
b) ab, ba

C) abc, bca

4, Dokazte, ze izomorfizmus zachovéva rad prvku.



