Modularnost, distributivnost, komplementdrnost' = MDK.
1. Zistite, ¢i je zvdz (Dgo, | ), tj. delitele 60 a relacia ,,deli*, komplementarny.
Pre aké n je (Dy, | ) booleovsky?
Nie je K., napr. prvok 2 nemé komplement taky, aby 2 V 2’ = 60.
Zvaz (Dp, |) je booleovsky pre také n, ktorého rozklad na prvocinitele obsahuje iba prvocisla
V prvej mocnine.
2. Nech M je mnozina realnych funkcii f: R — R a usporiadanie f < g znamena, ze

f (x) < g(x) pre vsetky x eR. Je to zvéz? Overte MDK.

Je to zvdz. Pre kazdu dvojicu f, g sa d4 definovat’ bod po bode
fV g (x) = max {f(x), g(x)}
fA g (x) =min {f(x), 9(x)}

Zviz je distributivny (plynie z uvedenej definicie supréma a infima) a teda aj modularny.
Zviz je nekonecny a nema najmensi ani najvacsi prvok, komplementarnost’ sa teda nekona.
3. Su zvdzy (Dsg, | ) @ (Dgs, | ) izomorfné? Overte MDK.

50 = 2*5% a 45 = 5*3?  Zvizy st izomorfné, u oboch je Hasseho diagramom ,,hexagon

s uhloprieckou®.

4. Nech M = {1,2,3,4,9,12,18,36}. Je {M, | } zviiz? Overte MDK.

Nie je to zvéz, napr. 12 a 18 nemaju jednoznacne uréené infimum.

5. Nech M = {a,b,c,d} a mnozina A je mnozina v§etkych podmnozin mnoziny M s parnym po¢tom
prvkov. Zistite, ¢i (A, €) je zviz a overte MDK.

Je to zvdz a je modularny (nakreslim a vidim — zvdz obsahuje ako svoj podzviaz M5). Nie je
distributivny a komplementy jednotlivych prvkov nie st jednoznaéné (tj. slabsia

komplementarnost)).

6. Nech M = {a,b,c,d,e} a mnozina A je mnozina vSetkych podmnozin mnoziny M s neparnym poc¢tom
prvkov. Zistite, ¢i (A, €) je zvdz a overte MDK.

Nie je to zvidz, napr. {a,b,c}, {a,b,d} maju az dvoch adeptov na infimum — {a}, {b}. Infimum
v zmysle definicie tu teda neexistuje. Podobne mozno najst’ d’alSie sporné dvojice.



7. Pomocou Hasseho diagramov nizsie st dané CUM. Overte, & st to zvizy a &i plati MDK.

Cf. kravecova.szm.com/doc/dml/cum.doc

Oznacenie bodov je uvedené vlavo od obrazkov.
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Je to zviz.

Nie je modularny (potrebna

rovnost’ neplati napr. pre trojicu a,b,d.

Nie je komplementarny (bod ¢ nema komplement,
neexistuje ¢’ také, ze cVc’ =1

Uvedena Struktira méze napriklad
reprezentovat’ zvaz delitelov 36.
Zvéz je distributivny (NSN a NSD
ako suprémum a infimum
vyhovuji podmienkam
distributivnosti, ide o analogiu k
mnozinam a zjednoteniu

s prienikom).

Zviz nie je komplementarny, bod 6
nema s kym ,,do¢iahnut™ na 36.

Je to zviz.

Ako podzviz obsahuje N5, nie je teda
modulédrny ani distributivny.
Komplementarny je len v slabSom zmysle
(komplementy nie st jednoznacné).


http://kravecova.szm.com/doc/dm1/cum.doc

Je to zviz.

Nie je modularny (staci overit’ potrebnti
rovnost’ napr. d, c, e).

Komplementarnost’ iba v slabom
zmysle.

Je to zviz.

Nie je modularny ani komplementarny (porov.
s prvym obrazkom v tomto priklade).

Nie je to zvdz. Bod ,,v strede* nie je spojeny
S najmenSim prvkom zvézu.



