PRIKLADY

(1) Dokazte, ze mnoziny su spocitatelné a (ak viete) zostrojte bijekciu bud
f:A; — Nalebo f : N — A;. Ak to ide, najdite aj explicitny predpis
(vzorec) pre f.

(a) A, ={1,3,5,7,9,11,...}.

(b) Az ={z € R: cos(z) = 0}.

(c) A2 ={{2n,2n+ 1} : n € N}.

(d) Ays =NU{-k, -k+1,...,—1}, ke N*.

(e) Ayz = NU By, kde Bj je konetna podmnoZzina Z.

(f) A3 = By U By, kde Bj je spocitatelna a By je kone¢na (pozor na

moznost By N By # ).

(g) Ay = By U By, kde By, By st spocitatelné a By N By = ().

(h) As = By U By, kde By, Bs su spotitatelné. (Vyuzite predoslé dva
vysledky, pozor na vSetky moZznosti pre kone¢nost/nekone¢nost By N
By, By \ Bs, By \ By). N x N je spocitatelna.)

(i) A7 = {F C N: F je kone¢na}. (Tuto treba pouzif axiomu vyberu a
C-B vetu. Pri zostrojovani surjekcie N — A7 je mozné tvorivo vyuZzit
zapis ¢isla v trojkovej sustave, dvojky sa daju chapat ako oddelovace
v sekvencii refazcov ntl a jednotiek. Sktuste vymysliet aj nejaky iny
sposob. Da sa dokézat, Ze bez axiomy vyberu sa nezaobideme.)

(2) Dokazte, ze mnoziny A;, B; maji rovnaka mohutnost tak, Ze zostrojite
bijekciu.

(a) A1 = R, Bl = (—O0,0)
(b) AQ = (—O0,0), B2 = (3, OO)
(c) A3 =R, B3 = (3,00) (ako si usetrit robotu?).
(d) Ay =(1,2), By = (—5,4)
(e) A5 =R, B; =(1,2)
f

(3) Dokazte, ze mnoziny A;, B; maju rovnaka mohutnost. Moézete vyuzit C-B
vetu a nemusite zostrojit bijekciu.
(a) A1 =(0,1), By =(0,1).
(b) Ay =(-1,1), B, =R.
(c) Az =(-1,1), B3 = (0,00).



